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LEKCJA 6
Rachunek rozniczkowy
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Czeé¢ 1: TEST

Zaznacz poprawng odpowiedz (tylko jedna jest prawdziwa).

Pytanie 1
Funkcja f(x)=x°—4x*+6x—1 jest funkcja:

a) stale rosnaca

b) stale malejaca

c) majgcq jedno ekstremum lokalne
d) majgcq dwa ekstrema lokalne

Pytanie 2
Réwnanie x* +ax® +bx*+cx+d=0dla a,b,c,deR :

a) ma zawsze cztery rozwigzania

b) nie moze mie¢ dokfadnie jednego rozwigzania
€) ma zawsze co najmniej jedno rozwigzanie

d) moze nie mie¢ rozwigzan

Pytanie 3

Wskaz funkcje, ktorej pochodng jest funkcja g(Xx)=x>+3x* —4x+1:

a) f(x)=%x'+x"-2x*+x-4
b) f(X)=%ix'+2x*—4x*+x+1
c) f(x)=3x"+6x"—4x*+x

d) f(x)=3x*+6x-4
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Pytanie 4
2%, X<3
Funkcja f (X) =1m, X=3 jest ciagta dla:
9 x>3
x—3 !
a) m=0
b) m=3
c) m=6
d m=-6
Pytanie 5
X* +x-12
Warto$¢ granicy leﬂg T3 Wynosi:
a) O
b) 4
c 7
d) +oo
Pytanie 6

Wskaz rownosé prawdziwg:

lim——==0
a) x—>2*)(—2
.oox-1
b) lim —— =+
x—2" /—X
| x+1 +00
C) X—>2" X2—4_
lim =—0
d) x>2" 4 — X

www.etrapez.pl

Strona 3



L
F—< N
etrapez

Pytanie 7

Wskaz granice, ktérej wartosc jest rowna 2:

a) lim [(%)X +X—_1}

X0 X+1
) 2
 lim (2x +1)2
X—>+0 (XZ _1)
0 Jim(2-2')
lim M
D S X242
Pytanie 8

(n+1)k-n!
(n=1)4(n+1)!

Granica nieskoriczonego ciggu o wyrazie ogélnym a, = jest rowna:

a) 4w
b) —w
c) O
d 1

Pytanie 9

2

Asymptota wykresu funkcji f (x)= nie jest prosta o réwnaniu:

X% —
a) x=2
b) x=-2
c) y=2
d y=-2
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Pytanie 10
. . _n3[,4 iy . .. . .
Dana jest funkcja f (X) =23X" . Warto$¢ pochodnej funkcji f w punkcie X, =27 wynosi:

a) 8

b) 24
c)
d)

©

w|oo

Pytanie 11

X +|x|
Dana jest funkcja f (X) = x . Wskaz informacje fatszywa:

a) lim f(x)=2

x—0"

o) Jip F09=0

c) Granica funkcji f w punkcie X, =0 nie istnieje.

d) Funkcja f ma w punkcie X, =0 pochodna.

Pytanie 12

Funkcja f (x)=x"—15x>+195 jest okreslona na przedziale x €(1,4). Zbiorem wartosci

funkcji  jest wiec przedziat:

a) (181,259)
b) (33,259)
c) (33181)
d) (33,357)
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Pytanie 13

Funkcja f(x)= (m2 +1) x® —4mx® +5x—1 jest rosngca w zbiorze liczb rzeczywistych dla:

a) meR

b)lﬂe(—Jiivﬁg)
o) me(-V15,415)
d) me(—oo,— 15)u(J1_5,+oo)

Pytanie 14

Funkcja f(x)= % :

a) ma asymptote pionowg x=0
b) jest ciggta
c) ma pochodna w punkcie X, =0

d) ma dwuelementowy zbidr wartosci

Pytanie 15

V2x+1-3
x> 16
przyblizenia do czesci tysiecznych otrzymanego wyniku.

Wyznacz wartos$é granicy !(in} . Zakoduj pierwsze trzy cyfry po przecinku
-

Pytanie 16

(me3 +1)2
(x2 +1)3 ’

ktorego asymptotg pozioma funkcji f jest prosta o réwnaniu y =12. Zakoduj pierwsze trzy

Dana jest funkcja f (X) = gdzie m>0. Wyznacz warto$¢ parametru m, dla

cyfry po przecinku rozwiniecia dziesietnego otrzymanego wyniku.
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Pytanie 17

Wyznacz warto$¢ parametru a, dla ktérego styczna do wykresu funkgji f (x)=—x*+ax* -8
w punkcie X, =2 jest prostopadta do prostej o réwnaniu Xx—4y +8 =0. Zakoduj cyfre setek,

dziesiatek i jednosci trzeciej potegi otrzymanego wyniku.

Pytanie 18

X
. Oblicz '(3). Zakoduj pierwsze trzy cyfry po przecinku

x? -1

Dana jest funkcja f (x)=

rozwiniecia dziesietnego otrzymanego wyniku.

Pytanie 19
4
X 16, X#2
Wyznacz wartos$¢ parametru m, dla ktérego funkcja f (X) _] x-2 jest ciggta w
m+42
, X=2
5

punkcie X, = 2. Zakoduj cyfre setek, dziesigtek i jednosci otrzymanego wyniku.

Pytanie 20

=12
Dana jest funkcja f(X):—l. Styczna do funkcji f w punkcie A=(X,,Y,), gdzie x, <0,
X+

jest réwnolegta do prostej o réwnaniu y = 3X. Wyznacz wartos$¢ Y, . Zakoduj cyfre setek,

dziesigtek i jednosci trzeciej potegi otrzymanego wyniku.
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Czes¢ 2: ZADANIA

Zad. 1

Wyznacz przedziaty monotonicznosci, ekstrema lokalne i asymptoty funkcji f (X) =X+%.

X

Naszkicuj wykres funkcji f .

Zad. 2

Wykaz, ze réwnanie Xx® —3x*+5=0 ma doktadnie jedno rozwiazanie.

Zad. 3

Wykaz, ze réwnanie X° +2x*—4x+4 =0 nie ma rozwiazania w zbiorze liczb dodatnich.

Zad. 4

Wykaz, ze réwnanie X° +2x*—1=0 ma rozwigzanie w przedziale <0,1>.

Zad. 5

Wyznacz liczbe ekstremoéw funkcji f (X) =3x*> —mx® +4x+m w zaleznosci od parametru m .

Zad. 6

x*-1, x<0
Dana jest funkcja f (X) ={ 2 4 0 Zbadaj, czy funkcja f jest ciggta w punkcie
-Xx°=1 x>

X, =0 oraz czy ma w tym punkcie pochodna.
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Zad. 7

Wyznacz wartos$¢ parametru m, dla ktérego suma szesciandw dwéch réznych miejsc

zerowych funkgji f (x)=x*+(m+2)x+m? jest najmniejsza.

Zad. 8

Wyznacz wszystkie wartosci parametru m , dla ktérych funkcja f (x)=x°+mx*+2mx—1

jest rosngca w zbiorze liczb rzeczywistych.

Zad. 9

mx+y=1

, zparametrem m . Wyznacz pary liczb (X, y) bedace

Dany jest uktad réwnan {
X+y=m

rozwigzaniem tego uktadu réwnan w zaleznosci od parametru m . Wyznacz najmniejszg i

X
najwiekszg wartos$¢, jakg moze przyjaé wyrazenie —.

Zad. 10

Wyznacz iloéé rozwiazan réwnania x* —4x* —8x* +5—-m=0 w zaleznoséci od parametru m .

Zad. 11

Wykaz, ze funkcja f (x)=3x"+10x’>—45x+1 ma dokfadnie trzy miejsca zerowe.

Zad. 12

2

Zbadaj przebieg zmiennos$ci funkcji f(X): ; 2
X —

oraz naszkicuj jej wykres.
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Zad. 13

Funkcja f (x)=x’+ax®+bx+1 maw punkcie X, =2 minimum lokalne réwne (7).

Wyznacz warto$¢ maksimum lokalnego funkcji f .

Zad. 14

Wyznacz kat, pod jakim przecinaja sie wykresy funkcji f (x)=x*-1 oraz g(x)=1-x* w

punkcie o dodatniej odciete;.

Zad. 15

Wyznacz punkt nalezacy do wykresu funkcji f (x)= (X+1)3 +(X—2)2 taki, ze styczna do
wykresu funkcji f w tym punkcie jest nachylona do osi OX pod kagtem 135°.

Zad. 16

Liczbe 12 przedstaw w postaci sumy takich dwdch liczb dodatnich , aby suma ich
odwrotnosci byta najmniejsza.

Zad. 17

1
Na hiperboli o réwnaniu f (X) = — wyznacz punkt, ktérego odlegtos¢ od punktu A= (2,2)
X

jest najmniejsza. Oblicz te odlegtosc.

Zad. 18

Dany jest prostokat o polu P . Wyznacz wymiary tego prostokata tak, aby jego obwdd byt
najmniejszy.
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Zad. 19
Dana jest funkcja f (x)=16—x. W parabole y
bedaca wykresem funkcji f wpisano trapez /"*“\

réwnoramienny w taki sposdb, ze dtuzsza
podstawa trapezu lezy na osi OX, a jej konce
to miejsca zerowe funkcji f . Korice krétszej

podstawy lezg na paraboli i znajdujg sie X
powyzej osi OX (zob. rysunek). Wykaz, ze pole / \

kazdego takiego trapezu jest mniejsze od 76.

Zad. 20

Wyznacz promien podstawy i wysokos¢ walca o objetosci V , ktérego pole powierzchni
catkowitej jest najmniejsze.

KONIEC
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