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ODPOWIEDZI DO ZADAN

Zad. 1
a) a,=5-2n

b) a =2"+3"

o a,=(-7) —gn-(—7)n

1 11 n
d) a,==.8-=(-2

e) a,=2-3

Zad. 2

a) a, = 22 _3
b) a, =-7k-2"+10-2"-5
o) a, =2"+2(2"-1)
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Zad. 3

a) a,=2(2"-1)
Dowdd indukcyjny (streszczenie):
KROK 1

a=2 8=2(2"-1)=21=2

a,=2-2+2=86, 3222(22—1)22-3:6

KROK 2
=2
Zatozenie: {31 =37 :2(2k —1), dla3<k<n
a, =2a ,+2
KROK 3
=2
Teza: {al sa,, = 2(2n+1 —1)
a,, =2a,+2

a,=2a +2= 2(2(2n —1))+2 =2(2"1-2)+2=2"" —4+2=2"2-2=2(2"" -1)
CKD
3 1 n+1
b) a, :§+E-(—1)

Dowdd indukcyjny (streszczenie):

KROK 1

2 2
KROK 2
—2 .
Zatozenie: {al < a, =§+1-(—1)k ', dla3<k<n
a, =3-a,4 2 2
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KROK 3

=2 n+
Teza: 4 oa =§+1-(—1) ?
a.=3-a 2 2

n+1 n

3
2 2

%H=3—an:3—(—+_n04f”j=3 —————

) a,=2-3""
Dowdd indukcyjny (streszczenie):
KROK 1
a=1 a=2-3"=2-3=2-1=1
a,=31-4=-1 a,=2-3F"'=2-3=-1

KROK 2

=1
Zatozenie: %
a, =3a,_,—-4

KROK 3

a=1 .
Teza: <a,,=2-3
an+l =3an -4

<a =2-3" dla3<k<n

a,,=3a,-4=3(2-3"")-4=6-3"-4=2-3

19 17 n+l
=4 (-1
a & 12+12 (=)

Dowdd indukcyjny (streszczenie):
KROK 1

19 17

:_3’ -2y (1 0+1:____
% % 12+12( )

1 1 19 17

2“2 o Y
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KROK 2

a,=-3
Zatozenie: 1 <:>ak=—g+£-(—l)k+l, dla 2<k<n

a, = 12 12

23, ,

KROK 3

=-3

aO 19 17 n+2
Teza: 1 M—_E.FE.(_)
n+1 2an
A 1 ~ 1 ~ 6 ~19-17-(-1)""
" 2a, 2(_19 17 _(_1)n+1j ~19+417-(-1)"  —19+17-(-1)"" -19-17-(-1)™"
12 12 6
6(-10-17-(-1)")  6(-19-17-(-1)"") 6(-19-17-(-1)"") 19 17.(-1)"
(_19)2_(17.(_1)n+1)2 361289 72 12
19 17, wa 19 17 1 e 19 17 w2 19 17 e
—_ = B R e B Ul (-1 =22 (1
oY o121 2 2 Y

CKD.
Zad. 4

Dowdd indukcyjny (streszczenie):

KROK 1

T
I

1< (“‘/gjl F=1+1< [“‘/g]z

2 2

0
1+\/§
F =1<
0 { 2 ],131+J§ /.2 ,251i2151§ /.4
1<1 2 4
= 2<1+45 8<6+25
1<45 2<2\5

KROK 2

145 )
Zatozenie: st{ +2 J , dla3<k<n
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KROK 3

Teza: F . <

n+l —

2

[1+\/§jnﬂ

eronao ] (] (S ] 85,

L2 2 2 2 2 2 2

:(1+\/§J“'3+\/§ :[1+\/§]"1. 2(3++5) :(1+\/§J“'6+2\/§ :[1+\/§J“_1+2\/§+5 _

2 2 2 4 2 4 2 4

2 2° 2 2 2

={1+J§T1'@+J§)={1+J§jl{F+J§T:{}+JgTH

Zad. 5

Dowdd indukcyjny (streszczenie):

KROK 1
3 2 3
RNTE) IS
3
e
2) 352 42
3 4 8
222 3>21 4>32
KROK 2

k
Zatozenie: g, > (g] , dlad<k<n

KROK 3

3 n+l
Teza: a_, >| —
n+1 (2)

R EE RN
ERGRE]
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Zad. 6

Dowdd indukcyjny nieréwnosci V12” <a, <2" (streszczenie):
nz

KROK 1

2'<a =3<2" 22<a,=5<2"" 2°<a,=3-3+2.1< 2%
2<3<4 "4<5<8 '8<11<16

KROK 2

Zatozenie: kvlzk <a <2“' 4<k<n

KROK 3

. nh+l n+2
Teza: 2" <a <2

<3.2"+2.2"*

n-2 —

<3:2"+2"

n-2 —

3-2"42.2"%<a
3.2 +2"<a

=3a, ,+2a

n+1

=3a, ,+2a

n+1

4.2"'<a ,=3a ,+2a ,<4.2"
2 n-1 2 n
22" <a,,=3a, ,+2a, ,<2°:2
n+1 n+2
2" <a,=3a,,+2a ,<2

Dowdd indukeyjny zaleznosci a, =2a, , +(-1)" (streszczenie):
KROK 1

1-1
a=3 a=21+(-1) =3

2-1

a,=5 a,=2-3+(-1) =5
a,=3-3+2:1=11, a,=2-5+(-1)" =11
KROK 2
Zatozenie: a, =2a, , +(-1)"", dlad<k<n
KROK 3

Teza: a,, =2a, +(-1)’
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P=2a,+(-1) =2(2a,,+ (1)) +(-1)" =4a,,+2-(-1)" " +(-1)" =4a,,+ (1) (2+(-1)) =

=4a,,+(-1)"" =3a,,+a,,+(-1)" =3a,,+2a,,+(-1)" " +(-1)" =3a,,+2a,,+(-1)" (1+(-1))=
= 3an—l + 2an—2 = an+1 = L

Zad. 7
a, =200(6-2")

a,, =1199,80 zt.

KONIEC
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