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KURS
REKURENCIJE, NOTACJA O,

GRUPY i PIERSCIENIE
(WYBRANE ZAGADNIENIA)

Lekcja 2
Wprowadzenie do rekurencji

ZADANIE DOMOWE
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Czeé¢ 1: TEST

Zaznacz poprawng odpowiedz (tylko jedna jest prawdziwa).

Pytanie 1
W jaki sposdb wyznaczamy n-ty wyraz ciggu w ciggach rekurencyjnych?

a) Korzystajagcz wzoruna a,.
b) Odwotujac sie do wyrazu nastepnego po nima,, ;.

c) Odwotujac sie do ktérys wyrazéw o numerach mniejszych od niego.
d) Odwotujac sig zawsze do wyrazu poprzedniego w stosunku do niegoa, , .

Pytanie 2
Z jakich dwéch rzeczy sktadac sie musi cigg rekurencyjny?

a) Danych elementéw poczatkowych i zaleznosci rekurencyjnej.
b) Wzoru na n-ty wyraz i zaleznosci rekurencyjne;.

c) Danych elementéw poczatkowych i wzoru na n-ty wyraz.

d) Wzoruna a,ia,.

Pytanie 3
Cigg Fibonacciego to ciag...

a) Ktérego dwa pierwsze wyrazy sg dowolne, ale dane, a kolejne powstajg przez
zsumowanie dwéch poprzednich.

b) Ktérego kazdy kolejny wyraz powstaje przed dodanie do poprzedniego wyrazu
numeru n wyrazu.

c) Ktoérego kazdy kolejny wyraz powstaje przed pomnozenie poprzedniego wyrazu przez
numer n wyrazu.

d) Ktérego dwa pierwsze wyrazy sg réwne 1.
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Pytanie 4

8, =1
a,=a, ,+1, n>1

Ile rdwny jest trzeci z kolei wyraz tego ciggu?

a) 4
b) 3
c 1
d) 6

Pytanie 5
8 =1
a,=-a,,, h=1
Jaki jest zbidr wartosci tego ciggu?

a) {-11 1}
b) Liczby catkowite mniejsze lub rowne od 1.
c) Liczby catkowite mniejsze od 1.

d) {1}
Pytanie 6

1,3,9,27,81,243,729,...

Jak mozna opisac rekurencyjne powyiszy cigg?
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Pytanie 7

2
3
a) 17
b) 16,5

c) 16
d) 16%

Pytanie 8

Niech 2={0, 1} bedzie alfabetem, a kolejne wyrazy ciggu to stowa w tym alfabecie okreslone
rekurencyjnie:

a, =01
a,=10a,,, nx>1

a,="?

a) 1001

b) 10101001
c) 1000

d) 1010101001

Pytanie 9

Na czym polega metoda iteracyjna wyznaczania wyrazu a, ciggu rekurencyjnego?

a) Rozpoczynamy od wyrazu @, , ktéry okreslamy wyrazami o numerach mniejszych od
niego, korzystajac z zaleznosci rekurencyjnej, potem te wyrazy okreslamy wyrazami
,wczesniejszymi” itd.

b) Zaczynamy od poczatkowego wyrazu (lub kilku poczatkowych) i liczymy kolejne jeden
po drugim, az wyznaczymya, .
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Pytanie 10
lle jest mozliwych ,rozstawien” n studentéw w auli, ktéra ma n miejsc?

=1
a) % , gdzie a, jest liczbg mozliwych rozstawien
a,=na,,, n>1
a =1 o s .
b) , gdzie a, jest liczbg mozliwych rozstawien
a,=n-n-a _,, n>1
a =1 o . .
c) , gdzie a, jest liczba mozliwych rozstawien
a, =a,_, h>

d) Zadna z powyzszych odpowiedzi nie jest poprawna.
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CZQS'C' 2: ZADANIA

Zad. 1

Wypisz pierwsze 6 wyrazow ciggu:

b) a,=la=-la =a’ +a_, dlan>2

a, =1
c) & =2
a,=2" dlan>1

a,=1
d) Ja,=-1
2a, dla n nieparzystych
m Z{—Znan dlan erzy:tyz/h , dlanz1
a,=0
e) < =1
a,,=a,, dlanx>1
f) ay=1a =-1a,=0,a,=4a,,+a,,—-a,, dlanx=3
a,=1
g (a=1
_10a, ,+100

Zad. 2
Podaj definicje rekurencyjne ciggow:

a) 14,7,10,13,...

b) 16,8,4,2,1,%,...

¢ a =10"
d a =1

e) a,=2n
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n
g a,=yn
i=1

Zad. 3

W pewnym dalekim miescie wybuchta epidemia zombie. Zaczeto sie od jednego zombie,
ktdre uciekto z wojskowego laboratorium. Mozna zatozyé, ze kazde zombie zaraza i zamienia
w inne zombie 12 osdb dziennie. lle zombie bedzie po tygodniu (zatéz, ze pierwsze zombie
juz pierwszego dnia po ucieczce zarazito 12 oséb)? Po ilu dniach populacja zombie
przekroczy liczebnie populacje Europy (przyjmij 712 milionéw)? Zadanie rozwiaz iteracyjnie i
rekurencyjnie, ze wskazaniem ogdlnego wzoru.

KONIEC
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